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Ò= uten hjelpemidler
§= med hjelpemidler

Generelle uttrykk

2.grads :
f(x) = ax2 + bx+ c = a(x− x1)(x− x2)

3.grads :
f(x) = ax3 + bx2 + cx+ d = a(x− x1)(x− x2)(x− x3)

4.grads :

f(x) = ax4 + bx3 + cx2 + dx+ e = a(x− x1)(x− x2)(x− x3)(x− x4)

Eksempel

f(x) =
2

3
x3 + x2 − 4x+ 5

det er vanskelig å h̊andregne nullpunktene her, s̊a vi g̊ar videre,

f ′(x) = 2x2 + 2x− 4

= 2(x2 + x− 2)

= 2(x+ 2)(x− 1)

da vet vi at topp/bunn har x-verdiene x=-2 og x=1, (lag fortegnslinje)

f(−2) =
2

3
· (−2)3 + (−2)2 − 4 · (−2) + 5

= −16

3
+ 4 + 8 + 5 =

−16 + 17 · 3
3

=
35

3

f(1) =
2

3
· 13 + 12 − 4 · 1 + 5 =

2

3
+ 1− 4 + 5 =

8

3
f ′′(x) = 4x+ 2

= 4(x+
1

2
)

alts̊a vendepunkt n̊ar x = −1

2
, (lag fortegnslinje)

Matte er gøy! 1
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Oppgave 1 Ò

Finn topp-/bunnpunkt til funksjonen og skisser grafen.

f(x) = x2 − 4x+ 1

Oppgave 2 Ò

Finn topp-/bunnpunkt til funksjonen og skisser grafen.

f(x) = −x2 + 2x+ 5

2 Matte er gøy!
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Oppgave 3 Ò

Finn topp-/bunnpunkt til funksjonen og skisser grafen.

f(x) = 2x2 + 4x− 8

Oppgave 4 Ò

Finn topp-/bunnpunkt til funksjonen og skisser grafen.

f(x) = x2 + 6x+ 8

Matte er gøy! 3
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Oppgave 5 Ò

Finn ekstremalpunktene (topp-, bunn- og terrassepunkt) til funksjonen og skisserer grafen.

f(x) = x3 − 3x

Oppgave 6 Ò

Finn ekstremalpunktene (topp-, bunn- og terrassepunkt) til funksjonen og skisserer grafen.

f(x) = 2x3 − 9x2 + 6

4 Matte er gøy!
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Oppgave 7 Ò

Finn ekstremalpunktene (topp-, bunn- og terrassepunkt) til funksjonen og skisserer grafen.

f(x) = x3 + 3x2 − 9x+ 5

Oppgave 8 Ò

Finn ekstremalpunktene (topp-, bunn- og terrassepunkt) til funksjonen og skisserer grafen.

f(x) =
1

3
x3 +

1

2
x2 − 2x− 2

Matte er gøy! 5
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Oppgave 9 Ò

Finn ekstremalpunktene og vendepunkt til funksjonen og skisserer grafen.

f(x) = −x3 + 12x+ 6

Oppgave 10 Ò

Finn ekstremalpunktene og vendepunkt til funksjonene og skisserer grafen.

f(x) = −1

3
x3 + x2 + 8x+ 2

6 Matte er gøy!
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Oppgave 11 Ò

Finn ekstremalpunktene og vendepunkt til funksjonene og skisserer grafen.

f(x) = −x3 + 3x2 − 1

Oppgave 12 Ò

Finn ekstremalpunktene og vendepunkt til funksjonene og skisserer grafen.

f(x) = x3 − 3x2 + 3x+ 1

Matte er gøy! 7
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Oppgave 13 Ò

Tegn fortegnslinje til f(x) , f’(x) og f”(x).

8 Matte er gøy!
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Oppgave 14 Ò

Tegn fortegnslinje til f(x) , f’(x) og f”(x).

Matte er gøy! 9
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Oppgave 15 Ò

En 3.gradsfunksjone har bunnpunkt i (−2,−11) og toppunkt i (4, 25).
Vendetangenten i punktet (1, 7) har likningen y = 9x− 2.

a) Skisser grafen til f(x) og f ′(x)

b) Finn funksjonsuttrykket til f(x).

x

y

10 Matte er gøy!
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Oppgave 16 §

Vi har gitt funksjonen

f(x) =
1

3
x3 + px2 + qx+ 1

Vi vet ogs̊a at den har et bunnpunkt i (3,−8)

Finn p og q.
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Matte er gøy! 11
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