
Funksjoner - Omvendte funksjoner

Arbeidshefte
Omvendte funksjoner

f−1(f (x)) = x

.

f(x) og g(x) er omvendte funksjoner dersom : g(f(x)) = x og f(g(x)) = x

Vi skriver ofte den omvendte funksjonen som f−1(x)

f(x) har bare en omvendt funksjon dersom den er strengt voksende eller synkende i intervallet,
da sier vi at den er én-entydig.

En funksjon f er én-entydig hvis x1 ̸= x2 ⇒ f(x1) ̸= f(x2) for alle x1, x2 ∈ Df .
Dette betyr at én y-verdi bare kan ha én x-verdi.

Dersom g(x) er en omvendt funksjon til f(x) vil

Dg = Vf og Vg = Df

Strengt monoton er et felles navn for strengt voksende eller strengt synkende funksjoner.

Strengt monotone funksjoner er én-entydige.

Eksempel

Eksempler p̊a én-entydige funksjoner :
Lineære - vokser eller avtar i hele R , f.eks. f(x) = x+ 2
Hyperbler - vokser i den ene delen og avtar i den andre delen, eks. f(x) = x−1

x+1
Eksponentielle - vokser eller avtar i hele R , eks f(x) = ex

IKKE én-entydig :
Parabel (2.gradsfunksjon)- én y-verdi kan ha flere x-verdier.

Derivasjon ved omvendte funksjoner

Den deriverte av den omvendte funksjonen

g′(x) =
1

f ′(g(x))
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.

Vi finner den omvendte funksjonen ved å sette f(x) = y og finne x uttrykt ved y.

Eksempel

f(x) = x+ 3

y = x+ 3

x = y − 3

f−1(x) = x− 3

f ′(x) = 1 , als̊a vil den alltid stige ⇒ strengt voksende for alle x ∈ R

f(x) = x+ 1 har den omvendte funksjonen g(x) = x− 3

Vi kan sjekke det : g(f(x)) = x og f(g(x)) = x

f(x− 3) = (x− 3) + 3 = x

g(x+ 3) = (x+ 3)− 3 = x

Oppgave 1 Ò

Vi kan regne om fra fahrenheit grader til celsius grader med følgende sammenheng : C = 5
9 (F − 32)

Sett opp to funksjoner, en der vi kan putte inn fahrenheit og f̊a ut celsius, og en for det omvendte.
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Oppgave 2 Ò

Finn den omvendte funksjonen til :

1) f(x) = x2 , x > 0

2) f(x) = 3x

3) f(x) = 2x+ 3

4) f(x) = ex
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Oppgave 3 Ò

Finn den omvendte funksjonen til :

1) f(x) = x3

2) f(x) =
√
x

3) f(x) = x2 − 6x+ 9 , x ≥ 3

4) f(x) = 1
x
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Oppgave 4 Ò

Finn den omvendte funksjonen til :

1) f(x) = 10x

2) f(x) =
√
x− 3

3) f(x) = 2−
√
x

4) f(x) = x2 − 2x− 3 , Df =
〈
1,→

〉
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Oppgave 5 §

f(x) = x2 − ax+ 2 , Df = [0, 2]

For hvilke verdier av a vil f(x) ha en omvendt funksjon, og hva er denne funksjonen?

Oppgave 6 Ò

f(x) = 4x+ 5

Vis at f(g(x)) = x
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Oppgave 7 Ò

Finn den inverse funksjonen til f(x).

f(x) = 3x2 − 5 , Df = [0,→>

Oppgave 8 Ò

f(x) = x2 − 4x

Bestem den omvendte funksjonen g til f som har største mulig definisjonsomr̊ade slik at −1 ∈ Vg.
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Oppgave 9 Ò

Finn g gitt at g(x) = mx+ c og f(x) = 2x+ 3 og f(g(x)) = 6x+ 7.
Finn verdien til m og c.

Oppgave 10 Ò

f(x) = x+4
2 og g(x) = 2x− 4

Vis at f(g(x)) = x og g(f(x)) = x
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Oppgave 11 Ò

f(x) =
1

x− 1
, Df = R {1}

1) Finn den inverse funksjonen til

2) Vis at f(g(x)) = x

Oppgave 12 Ò

Finn den inverse funksjonen til f(x) = 3x−2
2x−4
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