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Definisjon

Dersom
lim
x→∞

f(x) = lim
x→−∞

f(x) = c

, s̊a er y = c en horisontal asymptote for f .

Dersom
lim
x→c−

f(x) = lim
x→c+

f(x) = ±∞

, s̊a er x = c en vertiktal asymptote for f .

Regler

Horisontal asymptote : Regn ut lim
x→∞

f(x)

Vertikal asymptote : Sjekk punkter der f(x) ikke er definert (eventuelt ogs̊a brudd-
punkter), Dersom grenseverdien g̊ar mot ∞ har vi en vertikal asymptote.
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Oppgave 1

Finn asymptotene til funksjonen.

1) f(x) = 1
x

2) f(x) = x
x−3

3) f(x) = −2x+4
x2−3x+2

4) f(x) = 2x+1
x−1
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Oppgave 2

Finn asymptotene til funksjonen.

1) f(x) = x+1
x−1

2) f(x) = 2x−1
x2+3x+2

3) f(x) = x−2
x+2
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Oppgave 3

1) f(x) = 3x2

x2−x

2) f(x) = 3 + 2
x+4

3) f(x) = 10x2

4x2+6x+9

4 Matte er gøy!



Arbeidshefte
Rasjonale funksjoner

Oppgave 4

1) f(x) = x
x2−1

2) f(x) = 2x2

x2−1

3) f(x) = x
x2+1
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Skr̊a asymptoter

Regel

Dersom graden i telleren er høyere enn graden i nevneren må vi først utføre poly-
nomdivisjon.

Eksempel

Eksempel
f(x) = x2

x−2 = x+ 2− 2x
x−2

Den skr̊a asymptoten blir da : y = x+ 2

Oppgave 5

Finn asymptotene til funksjonen.

1) f(x) = x3+2
x2+1

2) f(x) = 3x2+2x−5
x

3) f(x) = 2x2

x−3
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Oppgave 6

Finn asymptotene til funksjonen.

1) f(x) = x2−3x+3
x−2

2) f(x) = x2−2x+1
x−3

3) f(x) = 4x
x2+1
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Oppgave 7

Finn asymptotene til funksjonen.

1) f(x) = 4x2

x2+3

2) f(x) = x3

x2+2x+1
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Oppgave 8 Ò

f(x) =
x2 − 1

x+ 2

1) Bestem eventuelle nullpunktene

2) Bestem eventuelle asymptoter

3) Bestem eventuelle ekstremalpunkter

4) Bestem eventuelle vendepunkter

5) Lag en skisse av grafen
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Oppgave 9 Ò

f(x) =
2x2 + x− 10

x+ 1

1) Finn nullpunktene til grafen.

2) Finn asymptotene til f(x)

3) Finn likningen til tangenten i punktet P (0, f(0))

4) Skisser grafen til f(x)
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Oppgave 10 Ò

f(x) =
x2

x2 + 48

1) Finn eventuelle nullpunkter

2) Finn eventuelle asymptoter

3) Finn eventuelle topp- og bunnpunkter

4) Lage en skisse av grafen
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