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En p̊astand inneholder et naturlig tall n.

P(1) : Vis at formelen er gyldig for n = 1.

P(n) : Dette er p̊astanden (formelen) som vi antar er sann.

P(n+1) : Vis at dersom P(n) er sann s̊a er ogs̊a P(n+1) sann..

Da er p̊astanden sann for alle n ∈ N

Matte er gøy! 1
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Eksempel

Vis ved induksjon at 1 + 2 + 3 + ...+ n = (n+1)n
2 for alle n ∈ N .

P (1) :

Venstre side = 1

Høyre side =
(1 + 1) · 1

2

=
2

2
= 1

Høyre side = Venstre side , alts̊a er formelen gyldig for n=1

P (n) : 1 + 2 + 3 + ...+ n = (n+1)n
2 for alle n ∈ N .

Denne antas sann.

P (n+ 1) :

Venstre side = 1 + 2 + 3 + ...+ n+ (n+ 1)

=
(n+ 1)n

2
+ (n+ 1)

=
n(n+ 1) + 2(n+ 1)

2

=
(n+ 1)(n+ 2)

2

Høyre side =
((n+ 1) + 1)(n+ 1)

2

=
(n+ 2)(n+ 1)

2

Høyre side = Venstre side , da har vi bevist at denne formelen er gyldig for alle positive heltallige
verdier av n.

�

2 Matte er gøy!
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Oppgave 1

Vis ved induksjon at 1 + 3 + 5 + 7 + ...+ (2n− 1) = n2 for alle n ∈ N .

Matte er gøy! 3
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Oppgave 2

Vis ved induksjon at 1 + 3 + 9 + ...+ 3n−1 = 3n−1
2

4 Matte er gøy!
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Oppgave 3

Vis ved induksjon at 2 + 4 + 8 + 16 + ...+ 2n = 2n+1 − 2

Matte er gøy! 5
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Oppgave 4

Vis ved induksjon at 1 + 4 + 9 + ...+ n2 = n(n+1)(2n+1)
6
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6 Matte er gøy!
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