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Vektor - 1
Arbeidshefte
Vektorer
Definisjon
En vektor er et linjestykke med en bestemt lengde og en bestemt retning.
Vektorer er blant annet nyttige for & beskrive fart og krefter.
En skalar er en stgrrelse uten retning.
Regneregler
Vektor mellom 2 punkter :
AB = [z — xA,YB — Y4
Produkt mellom vektor og skalar :
Sum av to vektorer :
[a; Yal + 26, Y6] = [Ta + Tb, Ya + Y1)
Lengden til en vektor :
@l = |[za, yall = V2% + 2
Matte er ggy! 1
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Vektorer som piler

r

Definisjon

Nar vi legger sammen 2 vektorer legger vi dem etter hverandre, og fér en ny vektor fra
startpunktet til sluttpunktet.

Vi kan legge sammen mange vektorer pad denne mate, ved & legge de etter hverandre som
et kjede.

i+b=2¢
Hvis vi setter minus foran vektoren sa snur den retning.

NB! Vektorer er ikke stedbundne - de kan flyttes.

Eksempel
d+a
i —d
c=a+b d
a

Matte er ggy! 2
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Oppgave 1 ¢

Bruk vektorene fra eksempelet og tegn inn:

1) d+a

Matte er ggy!
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Vektorer med koordinater

Definisjon

Koordinatene til en vektor forteller [endring i X-retning , endring i y—retning]

Vektor mellom 2 punkter A og B :
E = [tB — Ta,YB — Y4

Lengden til en vektor :

@] = /22 + y2

Eksempel
Vi skal finne vektoren som gar fra ﬁ = [tp — Ta,YB — Y4
punktet A(3, —2) til punktet B(0,5) =[0-3,5—(=2)]
= [_3a 7]
f Eksempel
En vektor fra origo til et punkt kaller N
vi for punktets posisjonsvektor. OA = [ra—20,y4 — YB]
Vi skal finne vektoren som gar fra =[3-0,-1-0]
origo og A(3,—1) = [3, 1]

Vi ser at en vektor fra origo til et punkt har samme koordinater som punktet.

Matte er ggy! 4
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Geogebra

Et punkt og en vektor defineres pd samme mate, definert med stor bokstav gir punkt og

liten bokstav gir vektor.

Vektorer er skrevet pd kolonneform - se CAS-bildet under.

Dersom vi gnsker store bokstaver for en vektor : AB:=Vektor(2,-1)

Lengden til en vektor || — Lengde(v)

x(AB) - henter x-koordinatet til vektor AL

P CAS
1 | A=(1,-2)
® - A:=(1,-2)
2 | B:=(-3,5)
® - B:=(-3,5)
u:=Vektor(A,B)
3
—4
@ =
S ( 7)
v:=(2,-1)
4
® - v:= (_;';)
AB:=Vektor(2,-1)
9
e 2
o e (2)
g | Lengde(v)
-+ V5
WI=u+v
’ 2
. -+ W = ( 6)
8 | x(AB)
-+ 2
9 | Y(AB)
-+ —1

Matte er ggy!



Arbeidshefte
Vektor - 1

Oppgave 2 ¢

S

oL
Il
QL
+
Sl
=8

ST

Finn koordinatene til vektorene

1) @=

Matte er ggy! 6
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Oppgave 3 ¢

Finn vektoren mellom punktene

1) A(1,0) og B(2,2)

2) A(3,1) og B(5,7)

3) A(0,—-3) og B(—2,—1)

4) A(3,2) og B(0,3)

5) A(2,2) og B(3,3)

6) A(—3,4) og B(0,0)

Matte er ggy! 7
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Oppgave 4 ¢

Tegn inn vektorene som gar mellom punktene (koordinatsystem pd neste side), og finn vektorko-
ordinatene bade grafisk og ved regning..

1) A(0,0),B(3,2)

2) A(1,2), B(5,-2)

3) A(1,3), B(~2,5)

4) A(—4,-3),B(-2,3)

A 4

Matte er ggy! 8
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Oppgave b &
Tegn inn vektorene som gar mellom punktene, og finn vektorkoordinatene bade grafisk og ved

regning..

1) A(2,-2), B(2,2)

2) A(5,0),B(1,5)

3) A(-1,-3), B(~2,1)

4) A(-5,3),B(—4,0)

A 4

Matte er ggy!
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Enhetsvektorer
Definisjon
En vektor har bade en retning og en lengde (stgrrelse)
Enhetsvektoren €, = [1,0] gar en enhet i x-retningen
Enhetsvektoren €; = [0, 1] gar en enhet i y-retningen
Eksempel
U = 3€; + 4€;, = [3,4]
3
e
/ A
A |
7 7\
€y
/
A
€y
€xr ] €xr ] € ]
Matte er ggy! 10
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Oppgave 6 ¢

Uttrykk disse vektorene med enhetsvektorer.

1) [2,3] =

2) [2,-2] =

3) [-1,3] =

4) [1,-2] =

5) [4,—5] =

Oppgave 7 ¢

Uttrykk disse vektorene pd koordinatform.

1) 2¢; — €y =

Matte er ggy! 11
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Produkt av vektor og skalar

Definisjon
Eksempel
o =[2,1]
v=2-U
=2-[2,1]
= [47 2] "
Eksempel

Vi har en vektor ¥ = [2, —3]

For & finne en vektor @ som er like lang, men motsatt rettet multipliserer vi med (—1)

E=(—1)-7
= _[27 _3]
= [_273]

For & finne en vektor b som er dobbelt sj lang og har samme retning som ¢, multiplisere
vi med 2

b=2.-7
=2[2, —3]

= [4,—6]

For & finne en vektor ¢ som er halvparten sa lang og har samme retning som @, multiplisere
vi med %

oL
I

N = DN =

I
|
O |

Matte er ggy!

12



Arbeidshefte
Vektor - 1

Oppgave 8 ¢

Bestem & :

1) [4,2] = k-[2,1]

2) [6,8] =k - [3,4]

3) k-[1,3] =[3,9]

4) [3,1] =k - [6,2]

Oppgave 9 ¢

Bestem x og vy slik at :

1) xc_i—kyg:%d—%g

Sy

2) (z+1)d+ (y—1)b=5a—3

w
N—r
IR
ST
\
<
S
Il
[\C][9M]
ST
+
[\
Sy

Matte er ggy! 13
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Sum og differanse av vektorer
Definisjon
[.%'a, ya] + [xba yb] = [:Ua + Xy, Yo + yb]
[a, Ya] — [6: Y6] = [Ta — T, Ya — o]
[.%'a, ya] + [xba yb] = [:Ua + Xy, Yo + yb]
Eksempel
Vi har to vektorer i = [2, —3]
og U = [—1,4]
T+ v =[2,-3]+[-1,4]
[2—-1,-3+4]
= [1’ 1]
u—v=1[2,-3]—[-1,4]
=[2-(-1),-3-4
= [3, 7]
a+d=[2,-3]+[2,—3
=[24+2,-3-3]
= [4? _6]
T+0=[-1,4 +[-1,4]
=[-1-1,4+4]
= [_27 8]
Matte er ggy! 14
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Oppgave 10 ¢
1) [1,2] + [4,2] =

2) 4,-1]4[2,6] =

3) [-5,—-2]+[5,—1] =

4) [0,2]+10,3] =

5) [-4,0] — [4,5] =

6) [1,1] —[5,—1] =

7) [2,-4] — [-4,2] =

8) [4,5] —[1,1] =

Matte er ggy! 15
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Lengden av vektorer
Definisjon
Lengden av en vektor :
i = [[a, b]] = Va* + b2
Eksempel
a=[56]=|al = |[5,6]| = V52 + 62 = /26 + 36 = /62
Matte er ggy! 16
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Oppgave 11 ¢

Finn lengden av vektorene.

1) |[2,3]] =

2) 11, 3]l =

3) [[=2,3]l =

4) |1, 4] =

5) |12, -1 =

6) [[=3, 2]l =

7) 1[3,4]] =

8) |[4,5]] =

9) I, 1] =

10) [[2,1]| =

Matte er ggy! 17
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Dette arbeidshefte : Lgsningsforslag :

17. januar 2024
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