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Arbeidshefte
Vektorer - R2

Sum og differanse av vektorer
@+ b = [Za, Yas 2a] + [T, Yo 28] = [Ta + Tb, Ya + Yo, 20 + 2]
Vektor mellom 2 punkt : E = [xB — XTA,YB — YA, 2B — ZA|
Lengden av en vektor : @ = [z,y, 2] = |@| = /22 + 2 + 22
Produkt av skalar og vektor k-d@ =k - [x,y,z] = [k -z, k -y, k - 2]

Parallellevektorer
dlbed=k-b

k-@=k-[Ta,Ya) 2] = [kZa, kYa, kZa]

Skalarprodukt

Ortogonale vektorer : @ L bed-b=0

Vektorprodukt

Areal av parallelleogram : A=|a x E|

Areal av trekant : A=1|a x b|

Volum av parallellepiped : V=|(a@ x b) - a_

Volum av firkantet pyramide : V=21((@ x b) - ¢

Volum av trekantet pyramide (tetraeder) : V=2|(@ x b) - ¢

Matte er ggy! 1
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Oppgave 1

Uttrykk disse vektorene med enhetsvektorer.

1) [2,3,1] =

2) [2,-2,3] =

3) [-1,3,-2] =

4) [1,-2,—1] =

5) [4,-5,1] =

Oppgave 2

Uttrykk disse vektorene pa koordinatform.

1) 2¢; —éy + €. =

2) 3€; + 2¢;, + be. =

3) €; — 26, —2€. =

4) —é; —e€,— €, =

5) 5€; + Te,; — €. =

2 Matte er ggy!
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Sum og differanse

+ b= [Zas Ya, 2a] + [Zbs U, 2] = [Za + Tb, Ya + Ubs Za + 28]

ST

Syl
I

a+ 2,1,0] +[-1,2,-3]=[2—-1,14+2,0—3] = [1,3, 3]

@—b=1[2,1,0—[-1,2,-3] =[2— (~1),1 — 2,0 — (=3)] = [3,-1,3]

Oppgave 3
a=1[2,1,3], b=[-1,3,—-2], ¢=[1,2,-1]
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Matte er ggy! 3
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Vektor mellom 2 punkter

‘ﬁ = [l'B —TA,YB — YA, 2B — ZA]

Oppgave 4

Finn vektoren mellom punktene.

1) (1,3,2) og (2,3, —1)

2) (3,-1,2) og (—1,-1,2)

3) (—1,0,5) og (0,4,—1)

4) (2,2,2) og (—1,1,-1)

5) (0,4,—1) og (1,1,2)

6) (1,0,—0) og (0,0,0)

Matte er ggy!
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Lengden av en vektor

a=|x,y,z] = |d = Va?+y>+ 22

Oppgave 5
1) |[1,2,-1]| =

2) |[*270a 1“ =

3) |[37170” =

4) Hlv -1, 1“ =

5) ‘[2727 _2” =

6) [[—9,18,27]| =

7) |[57472” =

8) |[83234H =

9) |[a,2a,—a]| =

10) |[4a,0,3a]| =

Matte er ggy! 5
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Produkt av skalar og vektor

Oppgave 6
1) 2-[2,1,4] =

2) 4-[1,-1,2] =

3) —3-[3,2,1] =

4) 5-1,2,-1] =

5) (-1)-[2,3,1] =

6 Matte er ggy!
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Parallelle vektorer
alb=>a=k-b
2.3=2-12,1]=[2-2,2-1] = [4,2]
Oppgave 7
Undersgk om vektorene er parallelle.
1) @ =[1,2,—1] og 7 = [2,4, —2]
2) ©=104,3,—1] og U= [8,4, —2]
3) u=1[1,1,—1] og ¥ = [-2,—2,2]
4) i =[1,-2,—1] og ¥ = [2,4,—1]
5) U= [_27 1, _2] og U= [47 -2, 4]
Matte er ggy! 7
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Skalarprodukt

—

a-g:$a-xb+ya.yb+za.zb

b=l - |b] - cos(a)

St

Oppgave 8

Finn skalarproduktet

1) [2,1,-4]-[-1,3,-2] =

2) [-1,1,3] - [5,—1,—1] =

3) [2,0,4]-[2,2,0] =

4) [2,5,1] - [2,3,—4] =

5) [1,0,1]-[0,5,1] =

8 Matte er ggy!



Arbeidshefte
Brgk

Ortogonale vektorer

Glb=>ad-b=0

Oppgave 9

Sjekk om vektorene star vinkelrett pa hverandre.

1) [0,2,0] og [1,0,1]

2) [2,3,—1] og [1,1,6]

3) [1,2,—1] og [-3,1,—1]

4) [2,1,0] og [-1,—2, 3]

5) [2,5,1] og [4,—2,2]

Matte er ggy! 9
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Regning med vektorer

Oppgave 10

Vi har gitt vektorene @ og b.
|d| =7 og |b| = 4 og vinkelen mellom dem er 60°

1) Regn ut G- b=

Sl
ST!
I

2) Regn ut

S
ST
I

3) Regnuta

Sl
Sl
I

4) Regn ut

5) Regn ut @(@+ 2b) =

6) Regn ut 23 - 3b =

7) Regn ut (@ + b)% =

8) Regn ut (@+b)(@—b) =

9) Regn ut b(@ — b) =

10) Regn ut 2d(a — 3b) =

10 Matte er ggy!
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Matriser -Determinant

7

Determinanten til en 2x2-matriser

|:xa Ya
Ty Yo

Eksempel
a=|[2,1,b=[-1,4]
2 1

Determinant : det(d, b) = [_1 4} =8—(-1)=9

Oppgave 11

2 [—11 3] -

5) [_01 _OJ _

0l 5

Matte er ggy! 11
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Determinanten til en 3x3-matriser

Ta Ya Za
Y Zb| _ Tb  2b %y Yb
Yo W Fa) =T |:yc Zc:| & Te Zc:| t % |:xc Ye
LTe Ye Zc
Oppgave 12
1 2 -1
1) |-1 2 1| =
2 -1 =2
2 5 1
2) [0 =2 4| =
3 0 -1
1 00
3) 10 1 0] =
0 0 1
a 2a 1
4) |1 —a af=
-1 2 a
12 Matte er ggy!
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Vektorprodukt

ST
X
Syl
Il
8
IS
<
S}
N
Q

:e_‘% Ya Za —e_i, Lq Za:| +€; |:£Ua ya:|
Y Zb Ty Zp Ty Yp

Oppgave 13
1) 2,5,1] x [1,2,3]

2) [1,2,3] x [2,5,1]

Matte er ggy! 13
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4) [—4,0,-2] x [3,—1,2]

5) [3,—1,0] x [—4,5,0]

6) [0,2,1] x [0, -3, 4]

7) [1,0,0] x [0,1,0]

8) [0,0,1] x [0,1,0]

14

Matte er ggy!
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Areal og volum

7

Areal av parallelleogram : A=|a x b|
Areal av trekant : A=1|a x b|
Volum av parallellepiped : V=|(@ x b) - &

Volum av firkantet pyramide : V=1(@ x b) -

Volum av trekantet pyramide (tetraeder) : V=2|(a@ x b) -

Oppgave 14
Vi har 3 vektorer : @ =[2,-2,1] , b= [3,—3,1] og = [2, —3,2]

1) Finn arealet av parallellogrammet som spennes ut av @ og b

2) Finn arealet av trekanten som spennes ut av b og ¢

3) Finn arealet av trekanten som spennes ut av @ og b

Matte er ggy!
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4) Finn Volumet av parallellipipedet som spennes ut av @, Bog c

—

5) Finn Volumet av den firkantede pyramiden som spennes ut av @ , gog c

—

6) Finn Volumet av tetraederet som spennes ut av @ , b og ¢

7) Finn hgyden av pyramiden i oppg.5) ndr grunnflaten utspennes av d@ og b

8) Finn hgyden av tetraederet i oppg.6) nar grunnflaten utspennes av @ og b

16 Matte er ggy!
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Oppgave 15

Finn ¢ slik at vektorene er parallelle.

1) [1,2,3] og [3,2(1 — t),11 + {]

2) [t,2,—1] og [2,,1]

3) [0,t,2] og [0, —1, —2]

4) [2,-3,t] og [—4,6,—2]

5) [2t,4,2t] og [6,t+ 1,3 + ¢]

Matte er ggy! 17
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Oppgave 16

Finn ¢ og s slik at vektorene er parallelle. (Bruk Geogebra)

1) [~1,2s,4] og [3,18,4t + 4]

2) [5.2,3] og [1,t,5+1

3) [t,6,s+ 1] og [s+2,2+¢,3]

4) [6,t+1,s —2] og [2(t+1),3,1]

5) [2,—t,s—1] og [t — 1,—3s,0]

Dette arbeidshefte : i ot Lgsningsforslag :

11/03/24

18 Matte er ggy!


https://mathbusters.no/pdf/vektor-3D.pdf
https://mathbusters.no/pdf/vektor-3D-fasit.pdf

